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Aufgabe 1 (4 Punkte).

a) Kann der Körper Q(
√
−5) angeordnet werden?

b) Ist −1 im Körper Q(
√

2) eine Summe von Quadraten? Und
√

2?

Aufgabe 2 (6 Punkte).
Sei (K,<) ein angeordneter Körper und a 6= 0 ein Element aus K, welches eine Summe dreier

Quadrate aus K ist.

a) Begründe, dass es eine echte Körpererweiterung L von K und ein Element α in L mit α2 = −a
gibt.

b) Schließe daraus, dass −1 eine Summe zweier Quadrate aus L ist.

Hinweis: Was ist (A+BC)2 + (B −AC)2?

Aufgabe 3 (6 Punkte).
Zeige, dass jeder positive Bereich eine maximale Präordnung bezüglich Inklusion ist.
Zeige, dass sich jede Präordnung auf einem Körper K zu einer Anordnung fortsetzen lässt.
Gibt es eine einzige Fortsetzung?
Hinweis: Aufgabe 1(b).

Die Übungsblätter können zu zweit eingereicht werden (Bitte alle Namen eintra-
gen!) Abgabe der Übungsblätter im ILIAS als eine einzige PDF-Datei.


